
 الدوال الأصلية

 . من معرفة على المجال  fإذا كانت الدالة   تعريف: -1

Fإذا حققت  fدالة أصلية للدالة  Fنقول أن  f   في المجال . 

 مثال: 

f  وF  :دالتين عدديتين حيث  23 2 cosf x x x x      و

  3 2 sinF x x x x    تحقق أن الدالة.F  هي دالة أصلية للدالةf  في   .   

 . fللدالة  أصليةثم عين داله أخرى 

 على هذا المجال. أصلية: كل دالة مستمرة على مجال هي تقبل دوال 01مبرهنة

 . على المجال  fدالتين أصليتين للدالة  Gو  Fلتكن  :02مبرهنة

من المجال xفإن الفرق بينهما ثابت حقيقي أي : من أجل كل عدد
( ) ( )F X G X c  .... c . 

  2البرهان: ....

 :xمعينة من أدل قيمة للمتغير  ةالدالة الأصلية لدالة تأخذ قيم -2

 . من 0yو  من  0xكن ي. ولدالة مستمرة على المجال fلتكن  مبرهنة:

: تحقق الشرط  fدالة أصلية للدالة  Fتوجد دالة وحيدة  0 0F x y . 

 مثال: 

1- ( ) sinf x x   التي تحقق  عين الدالة الأصلية لها في   0F  . 
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 الدوال الأصلية لدوال مألوفة -3

  fالدالة ثابت cو  Fالأصليةالدالة   المجال
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 حسب كل حالة:   f الدالة الأصلية للدالة عينأمثلة: 
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 :عمليات على الدوال الأصلية -4

u   وv   دالتين مستمرتين في المجال. 

 الدالة  الأصلية الشروط
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  sinu c  cosu u  
 cosu c  sinu u 

 أمثلة:
 حسب كل حالة:   f عين الدالة الأصلية للدالة
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 تمارين -5

دالة معرفة على  F:01تمرينال 0: :بالعلاقة
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4عين الدالة الأصلية لكل دالة مما يلي:  -1 2(x) x 3 3 1f x x      و
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المعرفة في  Fلتكن الدالة العددية  -2 0: :(x) xlnx xF    برهن أن .

هي دالة أصلية للدالة Fالدالة  ln . للدالة  أصليةثم استنتج دالةL  في

 0: :حيث(x) 8lnx 4x 4L    . 

المعرفة في  fلدينا الدالة  :03التمرين 0:1  :بالعلاقة
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على المجال  fللدالة  Fاستنتج الدالة الأصلية  -2 0:1  :و تحقق
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بالعلاقة:  المعرفة في  f: لدينا الدالة  :04التمرين
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g  بالعلاقة:  دالة المعرفة في(x) 1 (x)g f . 

 .في  gاحسب دالة أصلية للدالة  -1

 .في  fاستنتج دالة أصلية للدالة  -2
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على المجال  fللدالة  Fاستنتج الدالة الأصلية  -2
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