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 الدالة الآسية

 

 المعادلات التفاضلية:

I. : المعادلة التفاضلية من الشكل 

( ' 0) 'y ay y ay  
 

حلول المعادلة التفاضلية من الدرجة الأولى من 

y'الشكل   ay  هي مجموعة الدوال المعرفة كما

)يل  ) ax

cf x ce بحيث  حيثc  عدد حقيق ثابت 

مبرهنة : من اجل كل ثنائية 
0 0( , )x y المعادلة تقبل حلا

وحيد يحقق 
0 0( )cf x y

 

نعتبر المعادلة التفاضلية     :01تمرين 

' 2 0y y    

 عين مجموعة حلول المعادلة. -1

 .0من اجل  5عين الحل الذي يأخذ القيمة  -2

نعتبر المعادلة التفاضلية   :02تمرين 

' 2 0y y    

 عين مجموعة حلول المعادلة. -1

 .1من اجل  1عين الحل الذي يأخذ القيمة  -2

التفاضليةنعتبر المعادلة :  03تمرين 

5 ' 2 0y y    

 عين مجموعة حلول المعادلة. -1

 .0من اجل  1عين الحل الذي يأخذ القيمة  -2

 

II. : المعادلة التفاضلية من الشكل 

( ' ) 'y ay b y ay b   
 

حلول المعادلة التفاضلية من الدرجة الأولى 

y'من الشكل   ay b   هي مجموعة الدوال

)المعرفة كما يل  ) ax

c

b
f x ce

a
  بحيث  حيثc 

 عدد حقيق ثابت 

نعتبر المعادلة التفاضلية   :  04تمرين 

' 3 5y y    

 عين مجموعة حلول المعادلة. -1

 .0من اجل  1عين الحل الذي يأخذ القيمة  -2

نعتبر المعادلة التفاضلية  :50تمرين 

' 2 1y y    

 عين مجموعة حلول المعادلة. -1

 .0من اجل  6عين الحل الذي يأخذ القيمة  -2

نعتبر المعادلة التفاضلية:     60تمرين 

2 ' 3 4y y    

 عين مجموعة حلول المعادلة. -1
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2- 
 بحيثعين الحل 

8
(2)

3
f  

 

 

نعتبر المعادلة التفاضلية     :07تمرين 

' 2 2 1.....(1)y y x     

دالة  تألفية تكون حلا للمعادلة fاوجد  -1

 (1التفاضلية )

yبوضع  -2 z f    بين أنه إذا كان ،y حل

حل  z( فإن 1للمعادلة التفاضلية )

'للمعادلة التفاضلية  2 0.....(2)z z .  

( ثم 2حل عندئذ المعادلة التفاضلية ) -3

استنتج الحل العام للمعادلة التفاضلية 

(2.) 

 

نعتبر المعادلة التفاضلية     :08تمرين 

22 ' 3 1.....(1)y y x     

حدود من الدرجة ثانية  تكون  كثيرfاوجد -1

 (1حلا للمعادلة التفاضلية )

(...........2عين مجموعة حلول المعادلة ) -2
 

2 ' 3 0y y 
.

 

gبين أن الدالة  -3 f  تكون حلا للمعادلة

 g( إذا و فقط إذا كانت   2التفاضلية )
حل للمعادلة التفاضلية
(1)

.  

استنتج جميع حلول  للمعادلة التفاضلية   -4

(1.) 

 .0عين الحل الذي ينعدم من اجل  -5

 

المعادلة التفاضلية نعتبر :الجزء الأول: 07مسائلة 

'   التالية : 2 .....(1)xy y xe 
    

'حل المعادلة التفاضلية التالية :(1 2 0.....(2)y y   حيث

yدالة قابلة للاشتقاق على  . 

 الدالة المعرفة على  hعددين حقيقيين و  bو aليكن  (1

 :( ) ( ) xh x ax b e   

 (.1حلا للمعادلة ) hحتى يكون     bو  aحدد (أ

 كان إذا( 2تكون حلا للمعادلة )kبرهن أن الدالة  (ب

h k ( 1حلا للمعادلة. ) 

 (.1المعادلة )استنتج مجموعة حلول  (ت

( و الذي ينعدم عند القيمة 1حدد الحل للمعادلة ) (ث

0. 

نعتبر الدالةثاني: الجزء ال
g

 المعرفة على  

بالعلاقة :
( ) 2 2xg x e x  

  

.ثم شكل جدول gادرس تغيرات الدالة -

 تغيراتها. 
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)بين أن المعادلة  (أ ) 0g x  تقبل حلا وحيدا   في

المجال  1,6; 1,5   ثم  استنتج إشارة( )g x  على

  . 

 

 على  المعرفة fلتكن الدالة:    الجزءالثالث

بالعلاقة:     
2( ) ( 1)x xf x e x e    

( )fC  هو المنحنى البياني للدالة  في المستوي المنسب

)معلم متعامد و متجانس  إلى ; ; )o i j 

فان  :   من xاثبت انه من اجل كل (1

'( ) ( )xf x e g x  استنتج اتجاه تغيرات الدالةf على

 . 

  أنبين  (2

2 2
( )

4
f

 



    حصرا  لــــ:   أعطثم

( )f  

lim( احسب 3 ( )
x

f x


 ثم أعطي تفسير هندسي للنتيجة. 

( بين أن 4
2 1

( ) 1x

x x

x
f x e

e e

 
   

 
limثم احسب   ( )

x
f x


 

 (شكل جدول التغيرات .5

)(عين معادلة المماس 6 )T 0عند النقطة ذات الفاصلة 

)في المعلم السابق   أنشئ (7  );( )fC T . 

 mناقش بيانيا تبعا لقيم الوسيط الحقيق  (8

عدد و إشارة حلول المعادلة ذات المجهول 

x   :1xالحقيقي xe me x  
. 

 

 

)   بالعلاقة : المعرفة على  fنعتبر الدالة  08المسألة: ) ( ) 1xf x ax b e    

( )fC  هو المنحنى البياني للدالة  في المستوي المنسب الى معلم متعامد و متجانس( ; ; )o i j
  

)بحيث تكون النقطة bو aعين العددين (1 1;1)A   من المنحى( )fC  ومعامل توجيه

)المماس لــ  )fC عندB  هو( )e . 

)المعرفة  بالعلاقة:   g نعتبر الدالة  (2 ) ( 1) 1xg x x e     على المجال  ،

)و ليكن  )gC . في معلم السابق 

.فسير النتيجة هندسيا.) ندكر ان حدود مجال تعريفهاأحسب نهايتي الدالة عند   (أ

lim 0u

x
ue


  ) 

2( ) ( 1)x xf x e x e  

 

( ) 2 2xg x e x    

( )T  



 

Page 4 sur 4 
 

 و شكل جدول تغيراتها.gادرس اتجاه تغيرات الدالة  (ب

)بين ان المنحنى البياني (ت )gC  يقبل نقطة انعطافA  .يطلب تعيينها 

)اكتب معادلة المماس  (ث )عند النقطة   ثم انشئ المنحنى( )gC
.

 

بالعلاقة : المعرفة  على المجال  h نعتبر الدالة (3
2( ) ( )h x g x  

)'احسب الدالة المشتقة (ج )h x   

 و شكل جدول تغيراتها hعين جدول تغيرات الدالة (ح
 

 

 

 

 09المسألة:

 المعرفة بالعلاقة للمتغير الحقيقي :  fنعتبر الدالة

2( ) 2 1x xf x e e   

 . f( عين مجموعة تعريف للدالة 1

.فسير النتيجة  و ( أحسب نهايتي الدالة عند 2

 هندسيا .

( ادرس اتجاه تغيرات الدالة و شكل جدول تغيرات 3

 .  fالدالة

)( عين إحداثيات نقط تقاطع المنحنى 4 )fC  مع محاورا

 الإحداثيات.

)نحنى البياني( اثبت ان الم5 )fC  يقبل نقطة انعطاف  

 يطلب تعيينها .

)و  f(1)( احسب 6 1)f  ثم ارسم.( )fC في معلم متعامد و

)متجانس  ; ; )o i j. 

بالعلاقة :  المعرفة على g(نعتبر الدالة 7

( ) ( )g x f x  أنشئ المنحنى.( )gC   اعتمادا على( )fC . 

 

 

 

 

 

 

 

 

( ) ( 1) 1xg x x e   

 

3 35 1y e x e     

2( ) ( )h x g x

 

 

2( ) 2 1x xf x e e  

 

( ) ( )g x f x   


